INCIDENCIA, PARELELISMO Y PERPENDICULARIDAD

INCIDENCIA DE PUNTO Y RECTA

Se dice que una recta y un punto son incidentes cuando el punto
estd contenido en la recta. Es decir, un punto pertenece a una
recta cuando las coordenadas del punto verifican la ecuacion de
la recta.

Dada la recta r: Ax+By+C=0 y el punto P(xl,y])

Si Per entonces Ax,+By, +C=0
POSICIONES DE DOS RECTAS EN EL PLANO

Las coordenadas del punto de
interseccién de dos rectas las
obtenemos al resolver el
sistema formado por las
ecuaciones de ambas.

secantes

coincidentes

Ax+By+C=0
A'x+B'y+C'=0

v
If

v, =(=B,A) ; v.=(-B"4")
Ahora bien, sabemos que al
resolver un sistema podemos encontrarnos tres situaciones:

e  Siel sistema es compatible determinado (admite una solucién),
las rectas son secantes. Las soluciones del sistema son las
coordenadas del punto de interseccién

e Siel sistema es compatible indeterminado (admite infinitas
soluciones), las rectas son coincidentes. Hay infinitos puntos
comunes

e Sielsistema es incompatible (no tiene solucidn), las rectas son
paralelas. No tienen ningtin punto en comun

paralelas

No obstante, para demonstrar si dos rectas son paralelas o no, no es
necesario resolver el sistema, basta con recurrir a la geometria vectorial
y estudiar sus ecuaciones
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HAZ DE RECTAS

La ecuacion correspondiente al haz
constituido por las infinitas rectas que
pasan por el punto de interseccién de
dos rectas dadas se obtienen sumando,
miembro a miembro, las ecuaciones de
las dos rectas, previamente
multiplicada una de ellas por una
constante indeterminada.

(Ax+By+C)+i(4x+B,y+C,)=0

CONDICION DE PERPENDICULARIDAD DE DOS RECTAS

Si dos rectas, ry s, son perpendiculares, la pendiente de una de
ellas es igual a la inversa de la otra con signo contrario. Es decir,
dos rectas perpendiculares forman un angulo de 90°

Si las rectas vienen dadas en forma explicita

r= y=mx+b ; s= y=mx+b,

rls & m=—— = m-m,=-1
m,
Si las rectas vienen dadas en forma general

r= Ax+By+C =0 ; s= A4Ax+B,y+C,=0

A B

rls o 2L=—-2 = 44,+BB,=0
A
1 2

También: r Ls < cos(r,s)=cos90°=0

CONDICION DE PARALELISMO DE DOS RECTAS
Si dos rectas, ry s, son paralelas, sus pendientes son iguales. Es
decir, dos rectas paralelas forman un angulo de 0°

Si las rectas vienen dadas en forma explicita
r= y=mx+b ; s= y=m'x+b'
rlls < m=m'

Si las rectas vienen dadas en forma general

r= Ax+By+C =0 ; s= A4Ax+B,y+C,=0

rlls & —=—
AZ BZ

También: r||s < cos(r,s)zcosO":l

ANGULO DE DOS RECTAS
El dngulo a, medido en el sentido contrario al de las agujas del

reloj, desde la recta 7, de pendiente m, alarecta 7, de
pendiente 1, es, si las rectas vienen dadas en forma explicita,
m, —m
tga=—1—"2 |
I+m, -m,

Consideramos el 1
angulo de dos rectas

como el menor, en
valor absoluto, de los
angulos que dichas rectas forman al cortarse.

Como es obvio, una vez conocido el valor de la tangente, se determina el
dngulo con la calculadora o con unas tablas trigonométricas.

DISTANCIA DE UN PUNTO A UNA RECTA
Consideremos la recta r, cuya ecuacion general es
Ax+By+C =0, yel punto P, de

coordenadas (x,, ),), la distancia r Prny)
L1 U1
de P ar se obtiene sustituyendo °
dichos valores en la expresién
siguiente: N
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